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Resume. Noua definissonala nation de hauteur d'une suite discrt~te de points dansl'espace

{~ et donnons une caracterisation des suites d'interpolation d'une fonction holomorphe en

termes de hauteur

Heights for sequences of points in G:; and Interpolation

of holomorphic functions of several variables.

Abstract. We define the notion of heights of tUSC ete sequences of points in {: and give a

characterization of interpolating sequences of hoIomorphic functions in terms of heights.

O. Introduction. Dans cette note noua definissons Ia notion de hauteur d'une suite discrete

de points dans l'espace G:~ et utilisons cette notion ponr l'etnde de l'interpolation des

Ionctions holomorphes p-adiques de plusieura variables. Le probleme de l'interpolation des

Ionctions p-adiques de plusieurs variables a ete considere pour la premiere fais par

Y. Amice dans [1]. Les resultats de cette note sont differents de ceux de [1] dans deux

aspects. Premierement, dana [1] l'interpolation est faite sur des auites appelees "tIes bien

repartie ll
• Ce sont en effet des produit8 de suites des points dans 7I (elies sont densesp .

dans 7J.k). ,lei nous travailions avec des auites discretes de points dans (pk tres generales.
P .

Deuxiemement, les fonctions dans [1] sont continuees et bornees, ici nous conaiderons des

~.
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fonctions holomorphes non-necesserement bornees.

§ 1. La hautenr.

Soient p un nombre premier, ~p le corps des nombres p-adiques et (p la completion de

la clöture algebrique de Glp ' La valeur absolue de (p est normalisee par Ipi = p-1 .

Nons utilisons la notation v(z) ponr la valuation additive de (p' Soit D1 le disque

unite dans ( .
p'

et soit D = D1 x ... x D1 le polydisque unite dans (~. Considerons une suite de points

dans D:

u = {us} = {(u!,... ,u~)} , s = 0,1,2, ... uj E D1 ' j = 1,... ,k } .

On notera v(uS
) = (v(u!), ... ,v(u~)) E IR~ . POUl chaque t > 0 fiOUS POsons:

Nj(t) = #{u
s

Eu, v(uj) ~ t, j = 1, ... ,k}

Dans ce qui suit on considere seulement les suites u teIles que pour tout t > 0 on a

Alors la suite u est discrete et on peut supposer que pour chaque 8,
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V{uj+l) ~ V{uj) , j = l, ... ,k .

kPour chaque (tl' ... ,tk) EIR+ nous posons:

- ht{tl'".,tp Ti+l'···,Tk) +

+ l hi{tl' ... ,ti_l,li'Ti+1,···,Tk) ,
f.,.>t.

1 1

Oll (T1"'" Tk) E IR~ est choisi de teile sorte que pour tous j = 1.....k on a NiTj) = 0 .

Remargue. 1) La somme dans la formule definissant o~ est une somme finie, car
1

hi(tl'oo.,li' ... ,Tk) =F 0 si et seulement s'il existe uS E u tel que v(us) = (t1,,,.,li',,.,Tk) .
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Definition 1.1. La hauteur de la suite u est definie par

k

Hu(tl' ... ,tk) = 1: 6y(tl' ... ,tk)

i=l

Proposition 1.2. 1) Le graphe de la hauteur Hu est le bord d'un polyedre convexe dans

[R~ x [R •

2) Si Pon notera par H le polyedre (tl' ... ,tk,Hu(tl' ... ,tk)), alors l'ensemble

{v(uB), uB Eu} est contenu dans les cotes ~(H) du polyedre H.

La proposition 1.2 est demontree en utilisant les proprietes geometrique de la hauteur des

fonctions holomorphes p-adiques (voir [5]). Notons que Hu(tl' ... ,tk) est la hauteur

n n
d'une fonction holomorphe dans D dont le developpement en series des z1 1 ... zkk ne

contient que les termes avec Di = n~(tl' ... ,tk) pour certain (tl' ... ,tk).

§ 2. Interpolation.

Dans ce qui suit nous ne considerons que les suite u telles que

ou It I = max t. , c'est-a-dire que les fonctioDs holomorphes correspondantes sont
15 i5k 1

nonbornees.

Definition 2.1. On dit que la fonction f(zl'""zk) est de cIasse o(u) si la condition
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suivante est realisee:

Oll H~tl ,... ,tk) est la hauteur de la fonction f(zl"",zk) (voir [4]).

Theoreme 2.2. Soient Cl (zl' ... ,zk) et f2(zl,.. ,zk) deux fonctions holomorphes de c1asse

o(u) . Alors on a fl (zl'""zk) :: f2(zl' ... ,zk) si fi = f2 aux points de la suite u.

En effet, on pose {= {1-f2 . Si la fonction f niest pas nulle identiquement, alors on a

fl u = 0 et les points de la suite u sont dans ~(Hf)' Mais on a done u ( A(Hf) n ~(Hu) ,

ceci est contraire ala condi tion f Eo(u) .

Definition 2.3. Les polynomes {Pn(zl' ... ,zk)} sont appeles les polynomes d'interpolation

de la fonetion f(zl"",zk) sur la suite u si les conditions suivantes sont realisees:

1) deg Pn :S n

2) P n(uS
) = f(us), s = O,l, ... ,kn .

Notons que la suite u est supposee injective, dans le cas de auites non-injectives il faut

des modificatioDs mineures.

Definitions 2.4. Une suite u est appelee la suite d'interpolation de la fonction f(zl"",zk)

si
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Theoreme 2.5. La suite u est une suite d'interpolation de la fonction f(zl, ... ,zk) si et

seulement si f E o(u) .

La demonstration du Theoreme 2.5 suit un plan similaire a. celle du cas des~fonctions

holomorphes p-adiques d'une variable (voir [2], [3]). Les constructions de la hauteur des

fonctions holomorphes de plusieurs variables et des suites et la fonnule de Poisson-Jensen

dansIe cas de dimension haute (voir [4], [5]) jouent ici le röle cle.
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